Sur le d6veloppement en serie 
des integrates elliptiques 
de premiere et de seconde esp&ce. 

(.Fxlrait d’une Icllre de MS ! Triuhtg a MS Bmoscm). 


. . . An lieu d’effectuer suivant les puissances aseendantes de la variable x 
le developpement des quantities: 

dx p* Id x- dx 


/ 


je poserai dans ce qui va suivre: 




dx 


J V (1 —■ x l ) (t — Id ,ir) 


V(1 — x' 1 ) (1 — Idx'*) , 
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V(4 -x*){i-k'x')vp n x* 
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De cette manicrc on obtient pour les coefficients a n et /?„ des polyndmes 
vationnels et entiers par rapport an module, dont voici quelques proprietes. 
En premier lieu, reduisons a un terrae algebrique, et aux fonctions de 

7 ^^..^==:^^ ' == :, en posant cette 

cgalite, ou l’exposant n est entier, P un polynome entier en x, A et B des 
constantes, savoir: 


premiere et seconde espfece, l’inte 


egrale j 


px j3)nA [ f ]. T/ __ px dx 


x~ dx 


p-pd-PrS) 


ArmaU <li ft-fnlnmlka, torrto H. 
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on aura: 


A ' ■ n , B ■— CCjj ■ 


Une seconde proprieto consiste en ce que les polynomes a n et /?„ sont 
les denominateurs et numerateurs des reduites de la fraction continue : 


l + ' 8 (t + A 3 


reprdsentant le quotient: 


p 1 a? dx 

J V(1 — (1 — WaF) 

p 1 dx 

J \l(i — ,r 2 ) (1 — k' i .x t ) 


J 

Introduisons an lieu du module, la quantity k-\- — = 2s, et posons: 


A" ■ K 

a,1 ~ 3.5...2n+l ' 


A:" H . B n 
3.5...2n -M 


on aura ccs relations : 


2 (n+1)e^-2n (u +1) /1„ = (2n+1 )* , 

2we-^ + ^-2n(n + l)^ = (2n4-1) 2 ~= i; 
et enfin les deux equations simultanees lineaires quo void : 

^i = (l_c 2 )^._ (n + 4) 2 J5», 

_^ = (l-e 2 )i^-3e-%-{-n(ri+ 2) ,1„. 



